
Сумма ряда

Найти сумму ряда
∞∑

n=2

nxn+1.

Решение

Известно, что
∞∑

n=1

xn = x/(1 − x).

Дифференцируем этот ряд1

∞∑

n=1

nxn−1 = 1/(1 − x)2.

Умножаем обе части этого равенства на x2

∞∑

n=1

nxn+1 = x2/(1 − x)2.

Очевидно
∞∑

n=1

nxn+1 = x2 +

∞∑

n=2

nxn+1

Отсюда получаем ответ

∞∑

n=2

nxn+1 = x2/(1 − x)2
− x2.

В системе аналитических вычислений Maple этот результат можно

проверить командой

sum(n*x^(n+1),n=2..infinity);
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